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 3. Funkce -  obecné vlastnosti 
 
DEF.: Funkcí na množině Df  se nazývá předpis, kterým je každému prvku množiny Df 

            přiřazeno právě jedno reálné číslo. Množina Df se nazývá definiční obor funkce. 
 
DEF.: Oborem hodnot funkce f se nazývá množina všech Ry∈ , ke kterým existuje aspoň 

               jedno fDx∈   tak, že y = f(x). Tuto množinu označujeme Hf. 

 
DEF.: Funkce se nazývá sudá (lichá) funkce, právě když platí: 

1. Pro každé fDx∈  také  fDx∈−  (tedy definiční obor je symetrický podle 

počátku). 
2. Pro každé fDx∈ se f(-x)=f(x)   (f(-x)=-f(x)). 

              Graf sudé funkce je symetrický podle osy y.  
              Graf liché funkce je symetrický podle počátku soustavy souřadnic. 
 
DEF.: Funkce f se nazývá funkce omezená na množině M (MЄDf) právě když je zdola  
           omezená na M a zároveň shora omezená na M. 
              - zdola omezená: existuje číslo d; ( ) dxf ≥ pro každé fDx∈  

              - shora omezená: existuje číslo d; ( ) dxf ≤ pro každé fDx∈   

 
DEF.: Funkce f se nazývá prostá, právě když pro všechna  fDxx ∈21 ,  platí: 

           je-li 1x  ≠ 2x  pak ( )1xf  ≠ ( )2xf . 
 
DEF.: Je-li f  funkce prostá, pak k ní existuje právě jedna funkce, označíme jí 1−f , která je  

          dána takto: 1. Její definiční obor je fH , tedy ff
HD =−1 . 

                             2. Každému 1−∈
f

Dy je přiřazeno právě to fDx∈  , pro které je ( ) yxf = . 

          Funkce 1−f ,se nazývá funkce inverzní k funkci f . 
 
                                                                 
                                     1−f                                      Graf funkce f je s grafem funkce 1−f    
                x●                               ● y                         symetrický  podle přímky xy = . 
                                   
        fD                       f                   fH  

 
DEF.: Funkce f se nazývá periodická funkce, právě když existuje takové reálné číslo 0≠p , 

že: 
           Pro každé fDx∈   také ( ) fDpx ∈+ a platí ( ) ( )xfpxf =±  

            Číslo p se nazývá perioda funkce. 
 



DEF.: Nechť f je funkce, M podmnožina jejího definičního oboru fD . Funkce f se nazývá 

funkce rostoucí na množině M (funkce neklesající na množině M), 
           Právě když pro každé dva prvky Mxx ∈21, platí: Je-li 1x < 2x , pak ( )1xf < ( )2xf  

                                                                                          (Je-li 1x < 2x , pak ( )1xf ≤ ( )2xf ) 
 
DEF.: Nechť f je funkce, M podmnožina jejího definičního oboru fD . Funkce f se nazývá 

funkce klesající na množině M (funkce nerostoucí na množině M), 
           Právě když pro každé dva prvky Mxx ∈21, platí: Je-li 1x < 2x , pak ( )1xf > ( )2xf  

                                                                                          (Je-li 1x < 2x , pak ( )1xf ≥ ( )2xf ) 
 
 
 
 
 
 
 
                                            ( )1xf                                      ( )1xf      

( )1xf                                          

( )2xf                                    ( )2xf                                     ( )2xf                   

           1x                     2x                           1x        2x                        1x     2x  
      
    funkce rostoucí                            funkce neklesající                             funkce klesající 
    
 
   
  
        
 
           ( ) ( )21 xfxf =  

                                     1x          2x  
                                      funkce nerostoucí 
 
 
 
Funkce, které na množině M jsou pouze rostoucí nebo klesající, se nazývají ryze monotónní 
funkce na M.  
Funkce, které jsou buď neklesající nebo nerostoucí na množině M, nazýváme monotónní 
funkce na M. 
Pokud pro všechny prvky Mxx ∈21,  platí ( ) ( )21 xfxf =  je funkce na množině M 
konstantní. 
 
 
DEF.: Nechť f je funkce, M podmnožina jejího def. oboru fD , Ma∈ . 

          Funkce f má na množině M: 
               - v bodě a minimum, právě když pro všechna Mx∈  je ( ) ( )afxf ≥  

               - v bodě a maximum, právě když pro všechna Mx∈  je ( ) ( )afxf ≤ . 
 
 
 
 



Příklady:  
. 
1) Určete definiční obor funkce (VŠE):  Výsledky: 
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2) Rozhodněte, zda je funkce sudá, lichá nebo ani sudá ani lichá:       Výsledky: 
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3) Udejte příklad funkce, která je: 
 a) rostoucí, neomezená na R, prostá 
 b) omezená, RD f = , má jedno maximum a jedno minimum na R 

 c) lichá, ( )5,2;5,2−=fD , omezená na fD  

 d) periodická, neomezená na R, lichá 



 
 
Výsledky: 
 
a)     b)  
 

  
 
 

c) d)    
 
 
 
 
4) Rozhodněte, které ze zadaných funkcí jsou prosté. K těm pak vytvořte inverzní funkci, 

určete  11 ,,, −− ffff HDHD . 
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Výsledky:  1. prostá, ( )
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5) Dokažte, že funkce  ( ) 
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