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Anotace DUMu Funkce - exponencialni funkce, jeji vlastnostp@nencialni rovnice,
nerovnice, soustavy rovnic, sada uloh s vysledky

11. Funkce — exponencialni funkce a rovnice

DEF.: Neclt aje kladné realnéislo, tizné od 1Exponencidlni funkcio zakladua se
nazyva funkce dana rovnigi = a*

Graf:

1.a)1 2.0(a(1

funkce je rostouci nR funkce je klesajici nR
D, =R
H = (0r+)
fmlomezena
f(0)=1

funkce bijektivni na R



Exponencialni rovnice
jsou rovnice s nezndmou v exponentu.

Reseni vychazi z vlastnosti exponencialni funkee te jfunkce bijektivni. Z toho plyne, Ze
pokud se rovnaji hodnoty funkce, rovnaji se i fegegumenty ( viipad® exponencialnich
funkci tedy exponenty).

Metody fFeSeni 1. typ — gevod na stejny zaklad
2. typ — vytykani
3. typ — substituce

4. typ — logaritmovani

Priklady :

1) Ukcgete vSechny hodnoty realnétisla g tak, aby dana exponencialni funkce byla
rostouci:

_ 2q2 X _ 1 X _ q+3 X
a)y_(q“lj b)y_(qj C)y_(q—lJ
reseni:

a) (- 00;-1) O (1;+o0) b) (0;1) c)(L;+e0)

2) Urcete vSechny hodnoty realnétiglap tak, aby dana funkce byla klesajici

_(p-1Y _(p+1Y
y_(Bp] 0 (DZ—J
resenti:

o) -3 0 ) b) (2:+00)

3) Rozhodtite, jaky vztah plati mezi realnyrisly r, s, vite — li, Ze plati

a) (gj <(§j b)L7" >17° olv2-1 >(V2-1f
reseni:
a)r>s b)r >s o <s



4) Rozhodste, ktery ze vztahn 0 < a < 1 a a = 1 plati, vite — li, Ze plati:

a) a—O,7 > a—O,S
reseni:

a)a>1

5) N&rtnéte grafy funkci:

a) f,ry=2""-4

5 2

bhé >33

b)a>1

b) f,:y=—(2x"-4)

e) fyiy=27"

b)

d) e)
|a
IR
I —— ! !
5 1o ,

1 1
c)§>¥

c)0< a<l

f)




6) Nartnéte graf funkce a @ete piasetiky s osami sotadnic (MZLU)

y =22 b)y=3*-1

c) y:[%jx +1

d) y - 3x+l

prasesik [O;O]

praseik [0;2]

7) Urtete definéni obor funkce (VSE):

8) Pro ktera reéalna je funkce rostouci? (VSE)

f (x) = (2a2 _25Xa + Z)X

prasesik [0;3]

7eSeni: {O; E>
2

resSeni: (—oo;O)D(:—SB; +ooj



9) Uréete pravdivostni hodnoty danych vyfoKVSE)
} 1 X x-1
(§j5 < (ET b) [1j < l = 2x>x-1
7 7 4 2
reseni:

a) 0 b) 1

10) Reste rovnice (1.typievod na stejny zaklad

1 37 (5)° i
a) —— =125 b)| = == c) 40350 =1
)5““‘ )(SJ (SJ )

2

X -15
d) 2 (5" = 0L0°Y)° @) 0= __ ) 0255l = 4[p/5e

2—15 612—12X
g) ¥4* B2 =416

reseni:
X =3 =3
a) Xx= 1 b)x=1 «c¢) 2 dx= 3 e)x1 f) x=7 (nutn&a zkouska)
2 X, =— 2 X, =
5
g) x=2
11) Redte rovnice (2.typ-vytykani)
a) 9 +5[@* = 14 b)3>* +3% =82 C) 3T +3F?+3° =13
d) 32)(—1 +32x—2 _32)(—4 - 315 me _g D.ZX - 3x mxﬂ
.I:) 22X EX _ 22X—l EXH‘ — _600
reseni:
4
a)x=-1 b)x=g c)x=3 d)x=3 e)x=-1 f) x=2
12) Reste rovnice (3.typ-substituce)
a) 2 —50[2% = 896 b) 32 +9 =810 ¢) 42 _ppeiiztog
d) T2+ =0 €) 913" +3™ = 10 f) 908 4.gosx = 10
4 2 3
reseni:
=-2 =0

ax=3 b)x=2  cx=> (zk.) d) k. &)l e

2 X, =0 X, =1



13) Reste rovnice

= ot
a) 3x +3x+1 = 7mx _4x+1 b) 2x—1 _ 2x—2 = 5x—3 + 2x—3 C)2 mx +5 2 = 5 2 _ 22)(—1

d) 3 $ S g,
3 9
reseni:
Lo . 3 _3 3
a) vytkrste 3*(1+3) = 4*(7-4) pak dlite gl b)x=3  cx=7
d) x=2
14) Reste rovnice (logaritmovanim)
a)5"=4 Db)2X[@F*'=6 c)5*O*=16" d)6ITF°-7*=82
e) 2* -3 = 2" +53"
reseni:
logs? (~-0,14)  b)logl8~1,61 ¢) log, 16~1,02  d) log-2
5 25 49
e) log 16
23

3
15)Reste vR: (MZLU)

3

64 (8)a (125)* 23 [ gr? oX

a)—0—= = = b = €)16y(025)" 4 =2
) 25 E(Sj [512) Ve ig - 3 9 (025)

d) 4508t +3%*2 —g =3 e) 3[B* + 4[B*" +5[B** = 4052

X+2 X+1
f 3+ =g —97 g) 509" —gmzx =3 h)3(0% +1)=9"? +9°?
1-x X

o{y gy

8 8
reseni:

2 1 3 3 .1
a4 b1 )24 d)-02 €3 1 ) e
) 3 ) ) ) ) ﬂi g) )2 5 ) 5

16)Reste vR: (VSE)

x+} x—} 2x+3 [:Bx+2 9x—2
a) 24** =1024 b) 729=" 39 c)(=15b.)67_x T3
2X [BX+3 — OX-2 3X 3x — X+2 X+2 . nXx+3 x+1
d) =9 e) 5> +19-+/5% -4 =1 f) 522 —6[3*2= 33 + 2

67—X [8X—4



g) 11572 +13%2 =13%1 - 11> h)p® 5* 5° ... 52 = 0042

|) 3m—x +:_]5:|:92—X - 6ml_x _%[gl—x J) 9\/@ = 27[3\/@ k) 3%[6:?{( )X+2 — (\/2—7)X 297x
- 1

) +/3 3 = m) 5* @ - 4* 5 = 1

7eseni:

a)2 bl ¢ -1 d5 e1 f-4 é) h) 7 i)% D7 K-1,2

l)-2,1 m) 1

17. (VSE) Utete soiadnice piiseiikia danych dvou funkci:
a) f(x)=7"-19 g(x)=7"+23 b) f(x)=8"-3 g(x)=7B2+5

c) f(x)=x2t g(x)=1000K"* d) f(x)=5@22-6@3“* g(x)=3"%+22"

reseni a)[130] b)[361] cia100d |001;10°| d{— 4; 1—72}

18.( VSE) Utete phisetiky grafu funkce f(x) s osou x a osou y:

1

a) f(x)=32%>*-24 b)f(x)= =" L2 ¢) f (x) =10° -4/10

6 2

sesent @) [0-1d | 20| &) [xd] [0-%] o [2i0] |- Lo [oa-vig]

19. (VSE) V mnozia redlnycheiselieste soustavu rovnic:

{4” =128
a)

53x2y3 =1 d) {3X +3' =12
X+y —
b) 3 5X+1 _ 31—y - Z
-3 =-= 3
4 €) 6
5 +3%Y ==
5

82X+1 — 32 |:24y—1
c)

5[5 =257



feseni a) [2; g} b) [~ 2:0] C)[l%l;liﬂj 021 [12 e[-12]
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