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13.Funkce, rovnice a nerovnice s absolutni hodnotou

Absolutni hodnota realnéhodisla a:

____—a proaz 0
lal =

a pro a= 0

Geometricky vyznam absolutni hodnoty:

|x-s|§ r [ r

r-s S S+r

Rovnice, nerovnice ipadné funkce s jednou absolutni hodnotéesime z definice
absolutni hodnoty, s vice absolutnimi hodnotamioahet nulovych boil

Vlastnosti absolutnich hodnot

Pro kazdé realné&slo a plati:

1. |ag O, picemz |a| = 0, prakdyz a= 0

2. |-al= |a|

3.a)|al=r,7 0 pra¢ kdyZa=rneboa=-r
b) |af-r, r= 0, pra¥ kdyz -r<a <r
c) |aF r, r=0, pra¥ kdyZ a= r nebo & —T

pro kazda d¥ realn&isla a,b plati
1. |axbE |al+ |b]

2. [axbl= ||al-[b]|= [al-[b]

3. |a-b| = |b-a]

4. |a<b|= |ai|b]

al_|d
5. ‘b‘ = |b| pro b# 0



Priklady:

1) (VSE)Reste rovnice v R:
a) 1-|x-3=x-2

b) [x+§-|x=2=[x-x+7
©) |X=|2x+3+x-1

d) [3x-1-[2x+3=0 Resent a)(-w:3> b)<2:+°°) c){—%} d){—ém}
§ X =[1-2x 3 o
£) |x+d-|x-d+2x-§=1 e){ili?} f) neméareseni g){-2,8 h){q}

) btz -c+d=a
h) x° +1=‘x2 —3x+j

2) (VSE)Reste rovnice v Z:
a) [16-9x-|9x-5§ =11

b) ‘x2+2x—j:3—2x—x2 Reseni: a){....;-3;-2-1;,0 b){-3-2-101 ¢){2}

c)

3) (VSE)Reste rovnice v daném i(ntervalu:
a) 20x-3+[6-2x=|x+7 v (0;3)

b) [x+7-|x-4=l6-X v(-33) Ay by
) [2x+1-|x+3=201-K-3 v(-31) c)
d) [2x+6-[4-2X+|x+7=4 v(-2 2)

4) (VSE)Reste v R x R soustavy rovnic:

ot ofisa]-5-2)
S



5) (VSE) V mnoZii redlnych¢iselieste nerovnice:

a)|3-x=6

b) [ +[x-1=2
c)2<|x-4<3
) -+ > -1

X
Nilog=-1=2
fos -

m) |-logx >1

n) 0< —- 177
2

0) —log|x > 2

p) 2<logl-x<3

q) 2<log]X +3<4

X+1
—<
<

r)l<log

loglx -1 +1 <1

ReSeni:  a) (—oo;—3>D<9;+oo) b)(‘°°}‘%>m<g;+oo)

(L 2)0(6:7) d) (- cor+eo) e)(o; gjm(z;m)

f)(—OO;—%> g)<—g;—1) h)<0;1)D[J;g> i)(_oo;g>

Resent j)<— ;%> ) (10°:10) |)(o; %>D<2000+oo)

m) (O; %j 0 (10; +o)

9411, _ 001 .
n)<—9, lojm(lo,m o) (- 002,0)0(0;001)
p) (-999-99) 0(1031003 q) (-10,-02) T (0110)

r) (-2001-21)0 (L9, 1999

1
4

8



6)(MZLU) V oboru RreSte nerovnice:
a)|[x-2=x+1

b) [x-1 >3x+1
c) [3x+3 = x+2 . .
d)[2x+4+x<5 a)(_w;_> b) (-;0) c) (_OO;_Z D<——;+oo)
e) 2x+1 < x

f) x+[x-1=1 d)[—&%j €) nemé&eseni f)R
)2 +1>x+3 [—oo-—gjm .

h) 2+[X < 3x+5 Q)| ~i =5 |0 (2 +e0)

) e+ g 21-2x D {-5we) (200
)[6-3q<2+x _ o
k)[x-3>2-x )(L4) k)R 1) neméreseni
|)|2—x|<x-3

7) (MZLU) Nakreslete graf funkce = f(x) a ukete pisetiky s osami satadnic

8) y=|x*-4 ) y=M i) y=|2cos

b) y:‘l—xz‘ f) y:|:_]l j) y=|[3sinx

c) y=|q-2 9 y=3-|x k) y=|cosx-1

d) y=[q+x h) y=|log,X ) y=2sinX
X

m) y=|cotgX 0) y=- COth‘

n) y=-tgx

X
:t_
p) Yy ‘92‘



a)

b)




c)

d)

w X




e)

2(
©

f)

-h"x




h)

05




j)

(-6.2’8,0) (543.14,0%2 ©l

0) I2(3.14,’@) (elﬁ.zs,O)=



k)

-6.28,

=3.14,

5 (6.28,0) (81407 (0

0) I2(3. 145‘0) (83.28,0)I8




m)

4 (-3.]

(3.14/2,9)

@

314,0)

1IN b

-104

-124

28\0



o)

_1c_
_12_
p)
ALy
104
X
| —— —— | >
8(-6.28,0)(-3.14, (0,00 £.14,0) (628,00




8) (VSE) Nakreslete graf funkcg = f(x) Vv jejim defintnim oboru

a) y=|
b) y=x"-x0x-2-4

c) y=2-[2-x-20x+4-3x
d) y=x"+6x+4

€)

X+ X
X

) y=px-1-|x+1

__ 2sin’x

sinx +|sinx

) yels-g-2

i) y=‘x2—5x+6(

) y=x"-5x+6

k) y:‘x2+5x+6{

) y=x’+5x+6

m) y =|cosx [Binx +|sinx [Eosx

9)

n) y=|—xiEI
X+1
0) y—lﬂi|
p) y—|X+2|
x-1
q) y:|ln(x+1)|
r) y=In[x+1

s) y= ‘In|x+]”



a)
VN
3__
20
1__
X
! ! ! O I >
-3 -2 -1 3
14
o4
3H
b)
B Yy y=x"2-x*abs(x-2)-4
Poglpupnost 1,
i X%
X
| | | | b
I I I I L4
-3 -2 3 4

(0.5,-9/2)




y=2-abs(2-x)-2*abs(x+4)-3

X

Poileupnost 1
X X

d)

‘V><



y=x"2+6*abs(x)+4|

Po§|eupnost 1
X

o
(=
D X

-40 -30 -20 -10 10 20 30

y=1/(abs(x)-1




f)

~

P N
Yy y=abs(x-1)-abs(x+1
N 21
(-1,
X
: | | | | : P
-3 -2 -1 2 3 4
21 p 4
(1,-2)
4+
g) .
y=((2sin(x))"2)/(sin(x)+abs(sin(x)
104
5_
A P A AN~ k.
) | |
-4n -2n - m 1 2m
-5

-104




h)

-2 (220) 4 (660) 8
21
i)

N yeabs(u'2-5x10
f(x)=(x"2-5x+6)

3_

2_

1_
X
I I I I - I : I —
-0.5 0.5 1 15 (2,@)>gh5(3’@) 3.5 4

(2.5,-0.25)



j)

y=x"2-5abs(x)+6

k)

y:abS(x/\2+5X+6
f(X)=x"2+5x+6




y=x"2+5abs(x)+§
f)=x"2+5(x)+6
f)=x"2-5(x)+6
2_ =
. X
4 (:2.5-025) 2%5.-0.25 6

y=abs(cos(x))*sin(x)+abs(sin(x))*cos(
.14/4,
X
—¢— ¢ I I >
1(3.1412,08 (3140 4 5

(3.14+3.14/4,-1)

(&3



y=(abs(x+2))/(x+1

w X

o)

y=(2abs(x))/(1+abs(x)




p)

6 4
_5——
a)
Ty y=abs(ingce1)
4__
2__
X
| | | | | | | | [
I I I I I I I I L4
-2 -1 1 2 3 4 5 6




y y=In(abs(x+1))

‘V><

y=abs(In(abs(x+1))
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