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Anotace DUMu Rovnice s parametrenieSeni kvadraticych rovnic s parametrem, soubor
piikladi s vysledky na procveni.

15. Rovnice s parametrem- linearni rovnice a sousts lineérnich rovnic s parametrem

Kromé neznamych mohou rovnice ( soustavy r.) obsahadat groménné, jimz sdika
parametry. Znd se a, b, p apod.

Rovnice ( soustavy r.) s parametrypredstavuje zapis mnoziny vSech rovnic

(soustav r.), které ziskame dosazenim konstandzdykz parameirdanéciselné mnoziny (
oboru parametru).

Prikladem je rovniceax=bs neznamow [ R a s parametra,b[R.

Resit rovnici ( soustavu r.) s parametryznamena uit jeji koreny v zavislosti na
piipustnych hodnotach parametr

Postup p hledani uplné diskuzieSeni dané rovnice vzhledem k paramteru:

Kvadratické rovnice
a) Urcit podminky pro parametr a prémmou
b) Upravit na zakladni tvaax’ +bx+c= 0
c) Urcit ty hodnoty parametru, pro které je rovnice sknéekvadraticka
(a#0) a pak z vyrazu pro diskriminantdiime hodnoty parametru, préz
ma dané rovnice:
- VR kaeny 2, kaen 1 nebo Zadny ken ( D>0, D=0, D<0)
- v Kkofeny 2 realné, 1 ken nebo 2 komplexni (komplexn
sdruzené) ( D>0, D=0, D<0)

Priklady:

1)(VSE)
Provei'te diskuzi potu feSeni kvadratické rovnice v zavislosti na parametriR
a) x> +2x+m’ =0

b) 2x* +3mx+2=0

c) X2 —(L1-m)x+1=0

d) x> - (m-6)x+18-3m=0
e) (m2 —1)x2 +2mx+1=0

f) m*x* +2m°x+1+m* =0



Vysledky:

a) mO(- 1)), 2 izné realné kieny
m =-1nebom =1, 1 dvojnasobnydo
MmO (-c,-1) 0 (L) , 2 imaginarni keny

b) mO (—oo,—g) 0 (g,+oo) 2 redlné keeny

m= —g O m:g , 1 ka'en dvojnasobny

m[] (—g,g) , 2 kaeny imaginarni,komplexnsdruzené

c)m(—oo,—1) O (3+) , 2 Mmhizné realné kieny
m=-1 nebom= 3, 1 kaen dvojnasobny
mO(-13) , 2 kaeny imaginarni,komplexnsdruzené

d)m(—,—6) O (6,+) , 2 izné reélné kieny
m=-6 nebom= 6, 1 kaen dvojnasobny
m(-6,6) , 2 kaeny imaginarni,komplexnsdruzené

e)m#-lam# 1, 2 izné reélné kieny
m =-1 nebom =1, je rovnice lineérni

f) pro m = 0 nemé&eSeni
m# 0, 2 ka'eny imaginarni,komplexnsdruzené

2)(VSE)
Provefl'te Uplnou diskuzieSeni kvadratické rovnice s neznamou x a parametrem
(t+5)x*+2t+2)x+t=0, tOR

Vysledky:

t0(—c,=5) 0 (-54) , 2 redlnétzné kaeny

t =4, 1 dvojnasobny ken

t =-5, rovnice linearni

t 0 (4,0) , 2 imaginarni komplexnsdruzené kieny

3)(VSE)
Pro které hodnoty parametru ma rovnice s neznamedinty kaen:
a) 9x* —6ax+9a =0 b)x? — 2(m+4)x+m? +6m=0

c) (a-1)x® +2(a+1)x+a-2=0

Vysledky:
t 0 (=%,~5) 0 (-54)

a){09}
b){-8&}

o (24



4)(VSE

P)r(o ktezé hodnoty parametru mé rovnice jedaekooven nule.Uete druhy kéen:
a) x*-3x-m*+3m-2=10

b) x> +4x-3m’+7m-2=0

c) 2ax* -7(a+1)x+a-1=0

Vysledky:
t [ (—00,~5) [ (-54)
a) mO{12} x, =3

b) mD{Z,}} Xo=-4
3
cla=1x=7

5

\3 (z\z{jilil)osti na parametra vypoctéte, kdy ma dana kvadraticka rovnice jederekoroven
nule.Pro které hodnoty parametru b je druhgekax, :

a) 3x* +3ox-3x+a’*+a-12=0 x,=-5

b) x* + 2bx—-x+a*-a-6=0 x,=3

C) 4x* —2bx+3x+a*-3a-40=0 x,=-5

d) 2x* —4bx—-6x-a”*-2a+15=0 x, =-3

Vysledky:

t 0 (—c0,-5) O (-54)
a)a=3neboa=-4,b=6
bya=3neboa=-2,b=-1
c)a:8neboa:-5,b—:1—27
da=3neboa=-5,b=-3

6) Najdtte vSechny reélné hodnoty koeficiemtypro které ma rovnice
x*> + x[2ava® —3+4 =0 dvojnasobny kien

Vysledeka = 2 nebaa = -2

7) Pro které hodnoty parametnuibude mit rovnicetx” -8mx—6m+9=Q@eden kden
tiikrat vetSi nez ten druhy?

, 13 3 9
Vysledekprom=1,=,—| ;prom=-3 | —-—,——
yRIeaEEp [2 2} P [ 2 2}
8) V rovnici x? —1745x+ a® = 0 urcete vSechny realné hodnoty koeficieattak,aby jeden

realny kden rovnice byl druhou mocninou druhéhdeésme této rovnice.



Vysledek:

a3 23 .9
27t 277 4
2’X1 277 4
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